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Aufgabe 11.1 (Kriterien an soziale Entscheidungsfunktionen)

Betrachten Sie die sozialen Entscheidungsfunktionen relative Mehrheitswahl,
Priferenz-Wahl und Borda-Wahl (vgl. Blatt 10) Wir nehmen wieder an,
dass bei Gleichstidnden immer der Kandidat mit niedrigerem Index gewinnt,
und dass |A| > 3 gilt. Betrachten Sie ferner die folgenden Kriterien:

Mehrheitskriterium: Gilt fiir mehr als die Hilfte aller Wéhler 4, dass b <; a
fir alle b € A\ {a}, soist f(<1,...,<n) =a.

Umgekehrte Symmetrie: Ist f(<1,...,<,) = a, so ist f(<},...,=<}) # q,
wenn a <} b gdw. b <; a fiir allei =1,...,n und a,b € A.

Anreizkompatibilitét: Esgilt f(<1,..., <5, ...,<n) <i f(<1,-0, <4005 <n)
fir alle <1,..., <y, <} € L.

Zeigen Sie fiir jedes Paar aus Wahlverfahren und Kriterium, dass das Verfahren
das Kriterium erfiillt oder geben Sie ein Gegenbeispiel an.

Aufgabe 11.2 (Verfahren von Kemeny-Young)
Das Verfahren von Kemeny-Young ist die soziale Wohlfahrtsfunktion F : L™ —
L, so dass fiir A ={ay,...,a,} und Eingabe m = (=<1,..., <y,) gilt:

o S:(a,b) :=|{i|a <; b}| fiir alle a,b € A, a # b, ist die Anzahl der Wihler,
die b gegeniiber a bevorzugen.

o Sr(=) = Sy Sa(by,by) fiir alle < = (b, ... by) € L.

e F(m) = argmax<er Sr(=<), etwa mit Prézedenz in der lexikographischen
Sortierung als Tie-Breaking-Regel, wenn arg max nicht eindeutig ist.

(a) Geben Sie ein Beispiel an, das zeigt, dass das Verfahren von Kemeny-
Young die Unabhéngigkeit von irrelevanten Alternativen verletzt.

(b) Implementieren Sie das Verfahren von Kemeny-Young in einer Program-
miersprache Threr Wahl (vorzugsweise Java, C, C++; sonst ggf. vorher
nachfragen). Welche Ausgabe erhalten Sie fiir die folgende Eingabe?

25 Wihler haben die Priferenz b <; a <; d <; e <; ¢
12 Waihler haben die Priferenz e <; d <; ¢ <; b <; a
11 Wihler haben die Praferenz ¢ <; e <; a <; b <; d
14 Wahler haben die Préiferenz d <; a <; b <; ¢ <; ¢
18 Wihler haben die Priferenz e <; b <; d <; ¢ <; a
10 Wihler haben die Préaferenz ¢ <; d <; a <; ¢ <; b
10 Wihler haben die Praferenz ¢ <; d <; ¢ <; b <; a

Die Ubungsblitter diirfen und sollten in Gruppen von zwei Studenten bearbeitet
werden. Bitte schreiben Sie beide Namen auf Ihre Losung.



